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W swojej rozprawie doktorskiej pt. Permutation graphs badam wtasnosci
i zastosowania roznych rodzajow grafow permutacyjnych.

Rozdziat 2 poswiecony jest grafom pryzmowym. Dla dowolnego grafu G
i permutacji 7 : V(G) — V(G), grafem pryzmowym nazywamy graf powstaty
z dwoch kopii grafu G przez dodanie zbioru krawedzi taczacych wierzchotki
u eV, v € V' wtedy i tylko wtedy gdy 7(u) = v.

W podrozdziatach 2.2 i 2.3 zajmuje si¢ liczba dominowania  grafu pry-
zmowego m(G, a W szczegdlnosci zagadnieniem graféw uniwersalnie ustalo-
nych, tzn. takich, ze dla kazdej permutacji m zachodzi réwnosé v(G) = v(7G).
W podrozdziale 2.2 przedstawiam dowdd, ze zaden graf posiadajacy wierz-
chotki C3-wolne nie jest uniwersalnie ustalony. W podrozdziale 2.3 wykazuje,
ze jedynymi grafami uniwersalnie ustalonymi sa grafy pozbawione krawedzi.

Podrozdziat 2.4 dotyczy innych parametréw zwigzanych z dominowaniem.
Predstawiam w nim kilka obserwacji na temat dominowania parami, total-
nego, spojnego, wypukltego oraz stabo wypukitego w grafach pryzmowych.
Opisuje w szczegblnosci grafy pryzmowo ~..,-ustalone (tzn. takie, dla kto-
rych liczba dominowania wypuklego 7., (mG) spetnia warunek oo, (1dG) =
Yeon(G)) Oraz pryzmowo “e.,-podwéjne (tzn. takie, ze Yeon (IdG) = 27con(G)).
Wykazuje takze, ze dla dowolnego k istnieja grafy G, H i permutacje 7 :
V(G) — V(G)io: V(H) — V(H) takie, ze v(G) — v(rG) > k oraz
v(ocH) —2vy(H) > k.

W rozdziale 3 opisuje grafy permutacyjne G nad H (oznaczane jako G <!
H), bedace uogdlnieniem graféw pryzmowych oraz iloczyny kartezjanskiego
graféow. Podaje gérne i dolne ograniczenia na liczbe dominowania w grafie
G <! H oraz przedstawiam kilka obserwacji na temat ~-zbioréw w takich
grafach.

W rozdziale 4 badam wtasnosci grafow opisanych permutacjami. Przez



graf opisany rozumiem graf G z opisaniem K : E(G) +— S, przypisuja-
cym krawedziom grafu permutacje zbioru [n] = {0,...,n — 1}. Dla danego
(G, K) rozwazam przypisania k : V + [n]. Sprzecznoscia w przypisaniu
k nazywamy krawedz uv taka, ze mu,(k(uw)) # k(v), gdzie 7, = K(uv).
Badam najmniejsza liczbe sprzecznosci oraz ilos¢ mozliwych przypisan bez
sprzecznosci dla danego (G, K). Wykorzystuje w tym celu graf permutacyj-
ny KG = K,, < G. Rozwazam takze grafy opisane jako uogélnienie grafow
znakowanych. Definiuje tez réwnowaznos¢ grafow opisanych.

W podrozdziale 4.7 podaje fizyczna interpretacje niektorych wynikow za-
wartych w rozdziale 4. Streszczam w nim niektére wyniki zaprezentowane w
pracy Linear game non-contextuality and Bell inequalities - a graph-theoretic
approach, w ktorej wykorzystujemy grafy opisane do badania zjawiska kon-
tekstualnosci.



